Concursul Pro-Performanta

Clasa a VI-a

1. Daca exista un traseu de la cabana x la cabana y atunci exista un traseu de la cabana y
la cabana x. (1p)

(a) La cabana 9 nu se poate ajunge decat venind de la cabanele 3 si 6. (1p)

La cabanele 3 gi 6 nu se poate ajunge decat venind de la cabanele 9 gi 6 respectiv 3 gi 9.
Nu se poate ajunge de la cabana 1 la cabana 9 pentru ca intre acestea se formeazaa un
circuit inchis. (1p)

(b) existd 9 moduri distincte de a ajunge de la cabana 1 si 5. (cite 1 p pentru fiecare 3
trasee gasite).
2. (a) in cele 7 cutii se vor afla 1,2,2% 23 24 25 26 bomboane. (1p)
In total avem 1 + 2+ 2% +23 + 24 425 4 26 = 227%11 = 127 bomboane. (1p)
(b) Distribuirea se face ca la punctul (a) (1p)
Invocarea scrierii unui numar in baza 2 (1p)
Demonstratia faptului ca orice numar de bomboane intre 1 si 127 se poate oferi cu un
anumit numar de cutii. (2p)
3. Maria gtie data de nagtere daca ziua este 23 sau 18 (apar o singura datd). (2p)
Andrei spune c& Maria nu are cum si gtie pentru cd luna nu este ianuarie sau aprilie. (2p)

Maria poate gti data doar dacd ziua nu este 10 (10 apare de doua ori) (1p) si nu este 7
sau 17 (sunt in aceeasi lund). (1p)

Data de nastere a Ioanei este 20 octombrie.

4. Notam cu a,b si ¢ numarul cameleonilor rosii, verzi si respectiv galbeni la un moment
dat. Dupa o intalnire intre cameleoni de culori diferite secventa devine (a-1, b-1, c+2)
sau (a-1, b+2, ¢-1) sau (a+2. b-1, c-1). (1p)

Dupéa o intalnire diferentele dintre a gi b, sau a si ¢ sau b gi ¢ nu se modificd sau se
modifica cu 3. (2p)

Dupa mai multe intalniri diferentele de mai sus se modifica cu un numaér divizibil cu 3.
(1p)

Daca la sfarsit ar fi toti cameleonii rosgii atunci diferenta dintre numaéarul cameleonilor verzi
si cei galbeni ar fi 0. Dar la inceput diferenta a fost de 2. Deci nu se poate (0 nu este
3k+2). (1p)

Analog celelalte doud cazuri. (1p)



5. (a) Nu! De exemplu n=123456. (1p)
(b) Orice numar de 5 cifre este norocos.

Punem numarul §i rasturnatul sau unul sub altul. Avem de adunat cifrele din 5 coloane
(numerotate de la dreapta la stinga) Coloana a treia contine aceleasi cifre. Coloanele 2
si 4, si coloanele 1 gi 5 au aceleasi elemente (cu ordinea schimbaté). (1p)

Presupunem ca toate cifrele sumei sunt impare. Atunci la suma elementelor de pe coloana
3 contribuie suma coloanei 2. (1p)

Suma elementelor de pe coloana 4 va contribui la suma elementelor de pe coloana 5 (daca
elementele coloanei 4 ar fi 4 sau 5 atunci cifra corespunzatoare coloanei 2 ar fi 0!). (1p)

Elementele coloanei 5 ar trebui sa aiba aceeasi paritate. (1p)
Atunci gi elementele coloanei 1 au aceeagi paritate si deci cifra corespunzatoare va fi para.
Contradictie!(1p)

6. Fie ZAOB si ZAOC cele doua unghiuri cu bisectoarele [OM si respectiv [ON . Pre-
supunem ca b = m(£LAOB) > m(LAOC) = c.

Semidreptele [OB gi [OC nu pot fi de o parte si de alta a dreptei OA (unghiul format de
cele doud bisectoare ar fi de 90°). (2p)

b=2%+60°+%. (2p)
Finalizare a = 150° si b = 30°. (2p)



